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1. Fie n un numadr natural nenul si A, B € M,(C) astfel incat A? = I,,, B®> = 2I,, si
AB = BA. Aratati ca, daca a,b sunt numere intregi, nu ambele nule, atunci matricea
aA + bB este inversabila.

2. Fie ABC un triunghi in plan, avand varfurile de coordonatele intregi, aria S si care
verific relatia (AB+ AC)? < 85 +1. Aratati ca triunghiul ABC este dreptunghic isoscel.

3. Fie A = ( i g > si d,, cel mai mare divizor comun al elementelor matricei A™ — I,.
Aratati ca lim d,, = oo.
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4. Vom spune ca un §ir (z,),en este de tip zero plus daca are termeni strict pozitivi si
limita 0.

a) Aratati ca, daca girul (z,).en este de tip zero plus si f : N — N este o functie
bijectiva, atunci sirul (¢(n))nen are limita 0.

b) Aratati ca, daca sirul (x,,),en este de tip zero plus, f : N — N este o functjie bijectiva,
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iar girul (y,)nen dat de y, = 1™ are limita, atunci girul (y,)nen are limita 1.
T
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¢) Dati un exemplu de gir (x,),en de tip zero plus si de functie bijectiva f : N — N,
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astfel incat sirul (y,)nen dat de y, = 1) s3 nu aibd limitA.
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Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7
Timp de lucru 3 ore



